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Resumo Tedrico — Funcao Inversa

Definigdo (fungdo composta)
Dadas duas fungdes f: A— B e g: B— C, a fungdo composta gof:
A — C é definida por gofix) = g(f(x)).

Exemplo

Dadas as fungdes
fiA—>Btalquef(x)=x+1
g: B - Ctal que g(x) = x?,

9(fx) = [f(0]* = (x + 1)?

Assim, por exemplo, f(1) = 2 e g(2) = 4, pode ser calculado numa
Unica etapa como gof(1) = (1 + 1)2=4.

gof
f g
1 2 .
) 3 9
a4 16
3
Exemplo
Considere as fungdes dadas por
f(x) =x%+2x
3 =~
gx) = -
h(x) =2x—1

Algumas composi¢des possiveis sdo:
X) = g(x? + 2x) = ——
gof(x) = g( )= T ow

foh(x) = f(2x—1) = (2x—1)2+2(2x— 1)
1 1
hog(x) = h(;) = 2.; -1

fof(x) = f(x? + 2x) = (x* + 2x)? + 2(x* + 2x)

Definigdo (fungdo injetora)
Uma fungdo f é injetora se x;# X, entdo f(X,) # f(X2)-
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Exemplo
A B
A f B f
-~ |~ '-“-\\ *
' B
féinjetora fndo é injetora

Grafico de fungdo injetora
O grafico de uma fungdo é o gréafico de uma fungdo injetora se
qualquer reta horizontal intersecta a curva no maximo uma vez.

“0 grafico de uma fungdo injetora ndo repete alturas”.

E injetora. N3o é injetora.

Definigdo (fungdo sobrejetora)

Uma fungdo f: A — B é sobrejetora se, para cada y € B, existe x
€ Atal y é aimagem de x.

Exemplo
A B A B
f f
. . o] |
A=
A4 - .

E sobrejetora. N3o é sobrejetora.

Grafico de func¢ao sobrejetora

O grafico de uma fungdo é o grafico de uma fungao sobrejetora
se qualquer reta horizontal intersecta a curva pelo menos uma
vez.

“0 grafico de uma funcdo sobrejetora atinge todas as alturas”.



|

PROF. GUSTAVO VIEGAS
MATEMATICA

@ Projeto Medicina

b
|
.
ra

E sobrejetora

Exemplo
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E injetora.
E sobrejetora.

[
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E injetora.
N3o é sobrejetora.

Definigdo (fungdo bijetora)

Uma fungdo f: A — B é bijetora se for injetora e sobrejetora.

(¥

14

24

N3o é sobrejetora

N3o é injetora.
N3o é sobrejetora.

[¥]

Ndo é injetora.
E sobrejetora.

S

Exemplo
A f B
- =
0“'><“‘1
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Defini¢do (fungdo inversa)
As fungdes fe f~1 s3o inversas se
f~1of(x) = x, para todo x do dominio de f.

A f B £ A
L L
N /] R
. L L]
X f(x) X
Exemplo
Sdo inversas as fungdes
fx)=2x+1
“1(x) = x—1
==
pois

x+1) -1
exr =

flof =f"2x+1D = 2

Proposicao
Uma funcdo f possui inversa se, e somente se, for bijetora.

A f B A Se fndo é sobrejetora, n3o
¢ possivel definir f~1: B
— A, pois pelo menos um

’ ’ elemento de B ficaria sem
correspondente.
A ¢ B A Se f n3o é injetora, ndo é
. possivel definir ~ f71: B
— A, pois pelo menos um
- elemento de B ficaria com
dois correspondentes.

Lei da fungdo inversa
Dada uma fungdo f: A — B, o usual é representar os elementos
de A por x e os elementos de B por y.

Como f~1:B — A, nessa funcdo os dados de entrada sdo os y e
os de saida sdo os x. Para manter a tradi¢do, trocamos x por y (e
Yy por x).

A f B
PN
: ;
L
f*]
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Exemplo
Determine a inversadey = 4x + 3.
y=4x+3
Xx= 4y+3
4y =x—3
_X— 3
Y=y
Exemplo
Determine a inversa da fung¢do dada por f(x) = x3 + 2
y=x3+2
x=y3+2
x—2=y?3
y=Vx-2
fl=Vx-2

Note, por exemplo, que
f2)=2%+2=10

110 =3yV10-2=2

Grafico da fungao inversa
Se o ponto (a, b) pertence ao grafico de f, o ponto (b, a)
pertence ao gréfico de 1.

v O efeito geométrico de
bl-— 4 inverter as coordenadas
| de um ponto é refleti-lo
sobre aretay =x.

o4 — 4

Exemplo
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