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PROJETO

EDICINA

Exercicios de Matematica
Geometria Analitica — Circunferéncia

1. (Pucmg) O grafico da funcgéao real y = f(x) é formado
por um segmento de reta com extremos nos pontos,
(1, 0) e (3, 2) e pela semicircunferéncia de centro na
origem e raio 1. A lei de definicao dessa funcao é:

a) fix)= ®2_1, para-1=sx=<1
1-%, para 1<x=3

para 0=x=1

-1, para 1<x23

S,
h) f{x}={
para 0=x=1
para 1=x<3

f{x:l:{ﬂ-xz,

1-%,

para-1=x=1
para 1<x=3

d) f{x:l:{wh-xz,

-1,

2. (Fuvest) A reta s passa pelo ponto (0,3) e &
perpendicular a reta AB onde A=(0,0) e B é o centro
da circunferéncia x?+y?-2x-4y=20. Ent&o a equagao
desé:

a)x-2y=-6

byx+2y=6

c)x+y=3

dy-x=3

e)2x+y=6

3. (Ufrs) Considere a regido plana limitada pelos
gréficos das inequagdes y < -x-1e x2+y?><1,no
sistema de coordenadas cartesianas. A area dessa
regiao é

4. (Ufsm) Seja r a reta que corta o eixo y no ponto (0,
2) e forma angulo de 45° com o eixo X; s, a reta que
corta o eixo x no ponto (-2, 0) e forma angulo de 135°
com o eixo x; t, o eixo y. Para que o ponto (1, m)
pertenca a circunferéncia que passa pelas
intersecdes das retasr, s e t, o valorde m é
a)V3ou-V3

b)\ 2 ou -V 2

Cc)2ou-2

d) 1 ou-1

e)Vvnou-Vm

5. (Ufsc) Assinale a(s) proposicao(6es) CORRETA(S).

(01) x2+y2-2x+6y+1=0 & a equagao da circunferéncia
de raio r=3 que é concéntrica com a circunferéncia
X2+y2+2x-6y+9=0.

(02) O coeficiente angular da reta que passa pelos
pontos A(3, 2) e B(-3, -1) é 1/2.

(04) O ponto P(3,4) € um ponto da circunferéncia
de equagdo x2+y?-x+4y-3=0.

(08) As retas r: 2x-3y+5=0 e s: 4x-6y-1=0 sao
perpendiculares.

(16) Sabe-se que o ponto P(p, 2) é equidistante dos
pontos A(3, 1) e B(2, 4). A abscissa do ponto P é 1.

Soma( )

6. (Ufpr) Em um sistema de coordenadas cartesianas
no plano, a equagéo de uma circunferéncia C & x2 +
y?-2y -7 =0. Sabe-se que as retas r e s sdo
perpendiculares entre si, interceptando-se no ponto
(2, 3), e que r contém o centro da circunferéncia C.
Assim, é correto afirmar:

(01) O ponto (2, 3) pertence a circunferéncia C.

(02) A reta s é tangente a circunferéncia C.

(04) A circunferéncia C intercepta o eixo y nos pontos
de ordenadas 1+2V2e1-2V2

(08) A reta s tem coeficiente angular menor que -1.
(16) A reta t, paralela a reta s e que passa pela
origem do sistema de coordenadas, nao intercepta a
circunferéncia C.

Soma ( )
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7. (Fuvest) Fixado o ponto N=(0,1), a cada ponto P do
eixo das abscissas associamos o ponto P'#N obtido
pela intersecg¢ao da reta PN com a circunferéncia
x2+y?=1.

a) Que pontos do eixo das abscissas foram
associados aos pontos (x,y) da circunferéncia, com
y<0?

b) Quais as coordenadas do ponto P' da
circunferéncia, associado a P=(c,0), c#07?

8. (Unicamp) a) Identifique as circunferéncias de
equacgdes x>+y?=x e x>+y?=y, calculando o raio e o
centro das mesmas. Esboce seus graficos.

b) Determine os pontos de intersecgao dessas
circunferéncias e mostre que as retas a elas
tangentes em cada um desses pontos séo
perpendiculares entre si.

9. (Fuvest) Uma circunferéncia de raio 2, localizada
no primeiro quadrante, tangencia o eixo x e a reta de
equacgao 4x-3y=0.

Entéo a abscissa do centro dessa circunferéncia é:
a)1

b) 2

o O

)
)
)
)

D

10. (Unesp) Considere o quadrado de lados paralelos
aos eixos coordenados e circunscrito a circunferéncia
de equagao:

x2+y2-6x-4y+12=0.

Determine as equacgdes das retas que contém as
diagonais desse quadrado.

11. (Fuvest) Sejam A=(0, 0), B=(0, 5) e C=(4, 3)
pontos do plano cartesiano.

a) Determine o coeficiente angular da reta BC.

b) Determine a equagao da mediatriz do segmento
BC. O ponto A pertence a esta mediatriz?

c) Considere a circunferéncia que passa por A, B e C.
Determine a equagao da reta tangente a esta
circunferéncia no ponto A.

12. (Unicamp) Em um sistema de coordenadas
ortogonais no plano sao dados o ponto (5, -6) e 0
circulo x?+y?=25. A partir do ponto (5,-6), tragam-se

duas tangentes ao circulo. Faga uma figura
representativa desta situacao e calcule o
comprimento da corda que une os pontos de
tangéncia.

13. (Fuvest) A reta y = mx (m>0) é tangente a
circunferéncia (x-4)>+y>=4. Determine o seno do
angulo que a reta forma com o eixo x.

a) 1/5.

b) 1/2.

c) (\ 3)/2.

d) (\ 2)/2.

e)V 5.

14. (Fuvest) a) As extremidades de um didmetro de
uma circunferéncia séo (-3,1) e (5,-5). Determine a
equacgao da circunferéncia.

b) Determine a equacgao da circunferéncia que passa
pelo ponto (9,7 3) e que é tangente as retas y=0 e
y=v 3x.

15. (Unesp) Seja AB o diametro da circunferéncia
x2+y?-6x-8y+24=0 contido na reta perpendicular a
y=x+7. Calcular as coordenadas de A e B.

16. (Fuvest-gv) a) Dar uma equacao da bissetriz do
angulo agudo entre a reta de equagéo 4x-3y=4 e o
eixo dos X;

b) Determinar a circunferéncia inscrita no tridngulo de
vértices (1,0), (4,0) e (4,4).

17. (Unesp) Considere uma circunferéncia de raio
r<4, com centro na origem de um sistema de
coordenadas cartesianas. Se uma das tangentes a
circunferéncia pelo ponto (4,0) forma com o eixo x um
angulo de 30°, entdo o ponto de tangéncia
correspondente é:
a)(1,-V3)

c) (172, - 3)

e) (1/2, - 3/2)

b) (1, -V 2)
d) (1/2, - 2)

18. (Fuvest-gv) A circunferéncia x>+y?= 4 é simétrica
a circunferéncia x?+y?-12x-8y+48= 0 em relacéo a
uma reta r. Uma equagéao dessa reta é:

a)3x-2y =13
b)3x-2y =5
c)2x-3y =0
d)3x+2y =13
e)3x+2y =5
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19. (Fuvest) Considere o tridangulo ABC, onde A =
(0,4), B=(2,3) e C é um ponto qualquer da

circunferéncia x?+y?=5. A abcissa do ponto C que
torna a area do tridangulo ABC a menor possivel é:

a)-1
b) - 3/4
c)1

d) 3/4
e)2

20. (Fuvest) Para cada numero real n seja P,=(x,,y,) O
ponto de intersecgdo dasretasnx+y=1ex-ny =1.
Sabendo-se que todos os pontos P, pertencem a uma
mesma circunferéncia, qual é o centro dessa
circunferéncia?

a) (1/2, 1/2)
b) (0,0)

c) (-1/2, 1/2)
d) (-1/2, -1/2)
e) (1,1)

21. (Ufes) Uma circunferéncia com centro no ponto
P=(a, b) passa pelo ponto Q=(-a, b). O raio desta
circunferéncia é:

22. (Fatec) Seja C a circunferéncia de equagéo x>+y?-
6x-4y+9=0. Um quadrado, cujos lados sao paralelos
aos eixos cartesianos, esta inscrito em C. O perimetro
desse quadrado é

a)2v 2

23. (Fatec) O par (x, y) de numeros reais, que é
solucao do sistema

X2+ X+2xy+y?=7
X+ty=2

pertence a curva de equacao
a)x2+y2=+10

b)y=x2-4x+3
c)xy=-3
d)y = log; (x-1)

e)2x+3y-4=0

24, (Fei) O comprimento da cordaque aretax+y =3
determina na circunferéncia de centro em (2,1) e raio
5N 2 é:

a)V2

b) 2V 2

c) 3V 2

d) 4y 2

e) 5V 2

25. (Ita) Sao dadas as retas (r) x-y+1+J 2=0 e (s)

xV 3+y-2+V 3=0 e a circunferéncia (C) x2+2x+y?=0.
Sobre a posigao relativa desses trés elementos,
podemos afirmar que:

a) r e s sdo paralelas entre si e ambas sdo tangentes
acC.

b) r e s sdo perpendiculares entre si e nenhuma delas
é tangente a C.

C) r e s sdo concorrentes, r é tangente &4 C e s ndo é
tangente a C.

d) r e s sdo concorrentes, s é tangente aC ernao é
tangente a C.

e) r e s sdo concorrentes e ambas sdo tangentes a C.

26. (Uel) Sao dados:

uma circunferéncia de centro C = (3/2,1);
um ponto T = (3/2, -1) que pertence a circunferéncia.

A equacéo da circunferéncia dada é
a)4x?+4y?-12x-8y-3=0

b) 4x?> + 4y?-12x -8y -4=0
c)3x?+y?-6x-4y-2=0
d)3x?+y?-6x-4y-4=0
e)x2+y?2-3/2x-y=0
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27. (Uel) Considere os pontos A(0;0), B(2;3) e C(4;1).
O segmento BC & um diametro da circunferéncia de
equacao

a)x2+y?+6x+4y+11=0
b)x2+y?-6x-4y+11=0
C)X2+y2-4x+9y+11=0
d)x>+y2-6x-4y+9=0

e)x2+y?-4x-9y+9=0

28. (Ufmg) Sejam r e s as retas de equagbes y=2x-1 e
y=2x+3, respectivamente.

a) Determine a equagéo da reta que passa pelo ponto
(0,3) e é perpendicular ar.

b) Determine a equacgao da circunferéncia que passa
pelo ponto (0, 3) e tangencia as retasr e s.

29. (Unesp) Se M=(5/2,0) é o ponto médio do
segmento cujos extremos séo as interse¢des da
circunferéncia x?+y?+mx-y-4=0

com o eixo x, determine o centro dessa
circunferéncia.

30. (Pucsp) A reta de equagao y = 2x - 4 intercepta os
eixos coordenados nos pontos A e B. Esses pontos
s&o os extremos de um didmetro da circunferéncia A.
A equagéo correspondente a A é
a)x2+y?-2x+4y-5=0

b)x?+y?-2x+4y =0

C)2x°+4y? +2x + 4y +5=0
d)x2+y?+2x+2y+1=0

e)x2+y?+6x+3y-4=0

31. (Uece) Sejam Q;(x;,Y;) € Qu(X5,Y,) 0s pontos de
interseccéo da reta de equacgao y+2=0 com a
circunferéncia de centro no ponto P(-4,1) e raio r
centimetros. Se x;<x, e Q;Q,=8cm, entdo a equagéo
dessa circunferéncia é:

a)x2+y?+8x-2y-7=0

b)x2+y?+8x-2y-8=0
c)x?+y?+8x-2y-15=0
d)x2+y2+8x-2y-19=0

32. (Mackenzie) A curva x? + y2 - 2x - 2y + 1 =0 tem
um unico ponto comumcom aretax+y =k, ke IR.
A soma dos possiveis valores de k é:

a)4 b) -2
c)-4 d) 2.
e) 0.

33. (Udesc) Para que a equagéo x2 + y? - 4x + 8y + k
= 0 represente uma circunferéncia, devemos ter:
a)K<20

b) K>13

c)K<12

d)K>12

e)K<10

34. (Udesc) DETERMINE a equacao da
circunferéncia que passa pelos pontos A(5,5), B(-3,1)
e C(2,-4). COMENTE as etapas durante a resolugéo
da questao.

35. (Fgv) Considere a reta r, de equacgao y=2x+3, e a
circunferéncia de equagéo x>+y?>=10. A reta s,
perpendicular a reta r, tangencia a circunferéncia no
ponto P. Esse ponto pode ser

a)(\V2;2V2)

b) (2; 2V 2 + 3)

c) (-2;V 6)

d) (1; 3)

e)(~V2;-2V2+1)

36. (Ufpe) Seja r uma reta que passa pelo centro da
circunferéncia Cllde equagao cartesiana x2-6x+y?-
8y+23=0, e que é perpendicular a reta y=x. Uma
circunferéncia C,, concéntrica com a primeira, é
tangente ao eixo das ordenadas Oy no ponto P.
Determine a area do tridangulo cujos vértices sao o
ponto P e os pontos de intersecgao da reta r com Cll

37. (Fuvest) O segmento AB é didmetro da
circunferéncia de equagéo x>+y?>=10y. Se A é o ponto
(3,1), entdo B é o ponto

a) (-3, 9)

b) (3, 9)

c) (0, 10)

d) (-3, 1)

e)(1,3)

38. (Uel) Seja P um ponto do eixo das ordenadas
pertencente a reta de equacgao 2x- 3y- 6= 0. A
equacao da circunferéncia de centro em P e tangente
ao eixo das abcissas é

a)x’+y?>=4

b)x?2+y?+4x=0

c)x?+y?+4y =0

d)x?+y?-4x=0

e)x2+y2-4y=0
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39. (Fatec) Sejam O a origem do sistema de eixos
cartesianos e A o centro da circunferéncia de
equacao

x% +y? - 2x - 4y -4 = 0. A equagéo de reta que passa
pelos pontos A e O é:

a)y=2x+1
b)y=2x-1
c)y=x/2
d)y 2x
e)y

40. (Fei) No plano cartesiano, a circunferéncia com
centro no ponto C=(3,4) e raio r=5 intercepta os eixos
do sistema em:

a) nenhum ponto

b) 1 ponto
c) 2 pontos
d) 3 pontos
e) 4 pontos

41. (Cesgranrio) As circunferéncias x?+y>+8x+6y=0 e
x2+y2-16x-12y=0 s3o:

a) exteriores.

b) secantes.

c) tangentes internamente.

d) tangentes externamente.

€) concéntricas.

42. (Unicamp) Os ciclistas A e B partem do ponto P(-
1, 1) no mesmo instante e com velocidades de
mddulos constantes. O ciclista A segue a trajetéria
descrita pela equacéo 4y-3x-7 =0 e o ciclista B, a
trajetoria descrita pela equagdo x?+y2-6x-8y=0. As
trajetorias estdo no mesmo plano e a unidade de
medida de comprimento é o km. Pergunta-se:

a) Quais as coordenadas do ponto Q, distinto de P,
onde havera cruzamento das duas trajetérias?

b) Se a velocidade do ciclista A for de 20 km/h, qual
devera ser a velocidade do ciclista B para que
cheguem no mesmo instante ao ponto Q?

43. (Fei) Qual deve ser o raio da circunferéncia com
centro no ponto O = (0,0) paraque aretax-2y-10 =
0 seja tangente a essa circunferéncia?

44. (Cesgranrio) Uma circunferéncia passa pela
origem, temraio2eocentroCnaretay=2x.Se C
tem coordenadas positivas, uma equacao dessa
circunferéncia é:

a)(x-V5)2+(y-2V52=4

b) (x -V 522+ (y -V5)2=4

c) (x-V 322+ (y-V32=4

d) (x -V 3/5)2+ (y-2V 3/52=4

e) (x - 2\ 5/5)2 + (y - 4\ 5/5)2 = 4

45. (Mackenzie) A reta que passa pelo centro da
circunferéncia x?+y?+6x+4y+12=0 e é paralela a
bissetriz dos quadrantes pares tem equacgao:
a)x+y+5=0

byx+y-5=0

c)5x+5y+1=0

dyx+y-1=0

e)x+y+1=0

46. (Mackenzie) Uma circunferéncia de centro C (a, b)
passa pelos pontos M (0, 0), N (4, 0) e P (k, k), M = P.
Entdo a + b vale:

a)k

b) k/2

c) 3k/2

d) 2k

e) 3k

47. (Fuvest) Considere as circunferéncias que
passam pelos pontos (0, 0) e (2, 0) e que séo
tangentes a reta y=x+2.

a) Determine as coordenadas dos centros dessas
circunferéncias.

b) Determine os raios dessas circunferéncias.

48. (Fgv) Uma empresa produz apenas dois produtos
A e B, cujas quantidades anuais (em toneladas) sédo
respectivamente x e y. Sabe-se que x e y satisfazem
a relagao:

x2+y2+2x+2y-23=0

a) esbocar o gréfico da relagao, indicando o nome da
curva.

b) Que quantidades devem ser produzidas se, por
razdes estratégicas, a quantidade produzida do
produto B for o dobro da de A?
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49. (Uece) Se a circunferéncia de centro no ponto P(-
2, 3) e raio 2cm passa pelos pontos P (K, 5) e P,(0,
K,), entdo K3 + K, é igual a:

T Q

Cc

6
9
6
d) 35

)1
)1
)2
)3

50. (Ufrs) O comprimento da corda que a reta r
definida pela equagdo 2x - y = 0 determina no circulo
A de centro no ponto C(2,0) eraior=2¢

a)0

O T

)
)2
)5
d)V 10/5

e) (4V 5)/5

51. (Ufrs) A equagdo x> +y? +4x -6y +m =0
representa um circulo se e semente se
ajm>0

bym<0
c)m>13
d)ym>-13
e)m<13

52. (Cesgranrio) A equacgdao da circunferéncia de raio
5, cujo centro é o ponto comum as retas
Xx-y+1=2ex+y-1=26¢:
a)x?+y?-4x-2y-20=0
b)x?+y?-4x-2y+20=0
)X2+y?-4x+2y+20=0

)

)

)

d)x2+y2-4x+2y-20=0
e)x2+y2+4x-2y-20=0

53. (Fuvest) Um quadrado esta inscrito numa
circunferéncia de centro (1,2). Um dos vértices do
quadrado € o ponto (-3,-1). Determine os outros trés
vértices do quadrado.

54. (Uel) Sejam os pontos A e B as intersecgdes da
reta r, de equagéo x+y=0, com a circunferéncia A, de
equagao x?+y2-4x=0.

O comprimento da corda AB é

a)V 2

55. (Uel) Sejam os pontos A e B as intersecgdes da
reta r, de equagéo x+y=0, com a circunferéncia A, de
equacao x>+y%-4x=0.

A equacao da reta paralela a r, conduzida pelo centro
de},é

a)x-y=0
b)x-y-2=0
c)x-y+2=0
dx+y-2=0
e)x+y+2=0

56. (Uel) Sejam os pontos A e B as intersecgdes da
reta r, de equagéo x+y=0, com a circunferéncia A, de
equagao x?+y?-4x=0.

Se A e B sao tais que a abscissa de A é menor que a
de B, a equacgao da reta tangente a A, tragada pelo

ponto B, é
a)y=-2
byx=-2
c)y=2x
dyx=2
e)y=2

57. (Cesgranrio)

-

A equacéo da circunferéncia cuja representagéo
cartesiana esta indicada pela figura anterior é:
a)x?+y?-3x-4y=0

b)x?+y?2+6x+8y =0

c)x?+y?+6x-8y=0

d)x2+y2+8x-6y=0

e)x?+y?-8x+6y=0
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58. (Fuvest) Um pirata enterrou um tesouro numa ilha
e deixou um mapa com as seguintes indicagdes: 0
tesouro esta enterrado num ponto da linha reta entre
os dois rochedos; esta a mais de 50 m do pogo e a
menos de 20 m do rio (cujo leito é reto).

aV
ﬂﬂ'}ﬂyi rio
|
|
40m |
|
L 20m rochedo 2\)‘
————— La—___ e}
rochedo 17 100m y o

20m

a) Descreva, usando equagdes e inequagoes, as
indicagdes deixadas pelo pirata, utilizando para isto o
sistema de coordenadas mostrado na figura.

b) Determine o menor intervalo ao qual pertence a
coordenada x do ponto (x, 0) onde o tesouro esta
enterrado.

59. (Unesp) O comprimento da corda que aretay = x

determina na circunferéncia de equagéo (x+2)%+(y-

2)’=16 &

a) 4.

b) 4 2.
) 2.
)
)

)

d) 2V 2.
e)V 2.

60. (Ufpr) Considerando que as trajetérias dos méveis
A, B e C estejam representadas em um sistema de
coordenadas cartesianas ortogonais e sejam
expressas pelas equagdes 2x-y=0, y-1=0 e x%+y?=1,
respectivamente, é correto afirmar:

(01) A trajetdria de B € uma reta paralela ao eixo y.
(02) As trajetdrias de A e C sdo tangentes entre si.
(04) A trajetéria de C é uma circunferéncia.

(08) As trajetorias de A e B se interceptam no ponto
(1,1).

(16) Se a. € o menor angulo que a trajetoria de A faz
com o eixo das abcissas, entdo tgo.=2.

Soma ( )

61. (Fatec) Sejam as equacgdes das circunferéncias,

Cl: (x-12+(y-12=1e
Cy:(2x-12+4(y-1)2=1

Sobre as sentengas

I. C, e C, tém raios iguais a 1.

Il. As circunferéncias C, e C, sao tangentes e o ponto
de tangéncia é (0, 1).

[1l. O centro da circunferéncia Cllpertence a
circunferéncia C,.

devemos dizer que,

a) somente a | é falsa.

b) somente a Il é falsa.
c) somente a lll é falsa.
d) todas séo verdadeiras.
e) todas séao falsas.

62. (Fatec) Um quadrado ABCD esta inscrito na
circunferéncia de equagéo x? + y? = 9, e seus lados
séo paralelos aos eixos cartesianos. Se o vértice A
esta contido no primeiro quadrante, a equagéao da reta
tangente a circunferéncia no ponto A &
a)y-x+3V2=0

b)y +x-3V2=0

c)y+x-3=0

d)2y +2x-V3=0

e)2y+x-3V3=0

63. (Mackenzie) A circunferéncia que passa pelos
pontos (1, -3) e (1, 5), cujo centro pertence a reta 2x -
3y - 6 = 0, possui raio no intervalo:

a)[2,3]

b)[3,4]

c)[4,5]

d)[5,6]

e)[6,7]
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64. (Mackenzie) Na figura a seguir, as retas t e s sdo
paralelas e a circunferéncia tem equagéo x?+y?-8x-
8y+28=0. Deste modo, a area do tridngulo que a reta
tangente s define com os eixos é igual a:

65. (Mackenzie) Dada a fungao real definida por
f(x)=V (4-x2) de [-2,2] em [0,2]. Considere uma reta t
tangente ao grafico de f(x) e paralela a reta y=x+509.
Se (x,y) é o ponto de tangéncia, entdo x+y vale:

66. (Unirio) A equagdo x> +y?-4x +6y -3 =0 é de
uma circunferéncia cuja soma do raio e das
coordenadas do centro é igual a:

a)-2

b) 3

o O

)
)5
)8
)15

D

67. (Unirio) Sabendo-se que os pontos A (1,3) e B
(3,7) pertencem a uma mesma circunferéncia e que a
reta que contém esses pontos passa pelo seu centro,
determine a equacéao dessa circunferéncia.

68. (Puccamp) Sao dadas a reta r, de equacao
y=V (3)x/3, e a circunferéncia A, de equagao x2+y?-
4x=0. O centro de A e as intersecgdes der e A
determinam um tridngulo cuja area é

a)V3

b)3

c)2V3

d)6

e)3V3

69. (Uel) Na figura a seguir tém-se a reta r, bissetriz
do primeiro e terceiro quadrantes, € as
circunferéncias C, e C,, de mesmo raio, tangentes
entre si e com centros sobre r. Se a equacéo de Cllé
x>+y?=9, ent&o o centro de C, é o ponto

a) (1;V 2)

b) (3; 3)

c) (3V2; 3V 2)

d) (3; 6)

e) (6; 6)

L

70. (Ufrs) Se um circulo de raio r tangencia o eixo X
e o eixo Y do sistema de coordenadas cartesianas, e
tem centro C=(a,b), entdo

a)a=b

b)a=-b

c)ab=1

d)a?=b?

e)a-b=1
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71. (Uerj)

0 MELHOR DE CALVIN

0 porto A" & duas

wezes mais longe
do ponto "C"

do que a distancia
ertre "Ae B".

Se a distancia de
"Be C"e& de

& centimetros, qual

Bill Wattersan

O= mortos - wivos
n3o precisam
resolver problemas
de MATEMATICA.

a distdncia entre
"Ae C"?

([0 Estado de S&o Paulo, 160897

Considere os pontos A, B e C nas condigdes
mencionadas na tirinha.
a) Se, A, B e C pertencem a uma mesma reta, calcule
a distancia entre A e C quando:

. A esta situado entre B e C;

. A esta situado fora do segmento BC.
b) Se A, B e C estiverem no plano cartesiano, sendo
A um ponto mével, B um ponto do semi-eixo positivo
das abscissas (x) e C a origem (0,0), determine a
equacao da linha descrita pelo ponto A e identifique a
curva correspondente.

72. (Uerj) Observe o sistema:
y =1/x
X2 +y2 =2

O menor valor inteiro de r para que o sistema acima
apresente quatro solugdes reais é:

73. (Uerj) Observe as regides hachuradas do plano
cartesiano, que correspondem aos pontos que
satisfazem o sistema de inequagbes a seguir:

s A
yEx+1
v 4
S~ i
X“+yczd "r
Xxy<0
Calcule:

a) o angulo formado entre as retasre s.
b) a area total das regiées hachuradas.

74. (Puccamp) Seja uma circunferéncia A, cujo centro
pertence ao eixo das abscissas e a reta de equacgao
(V 3.x)+y-(4V 3)=0. Se (2,2V 3) é um ponto de X, a
sua equacgao é

a)x2+y2-8x+4y-12=0
b)x2+y2+8x-4y+12=0
C)x?+y?-8x+4y-16=0

d)x2+y2-8x=0

e)x2+y?-8y=0

75. (Ufrs) O centro O = (x, y) de uma circunferéncia
que passa pelos pontos (-1, 1) e (1, 5), tem as
coordenadas na relagao

a)2y+x=6

b) 5y + 2x =15
c)5y+3x=15
d) 8y + 3x =25
e) 9y + 4x = 36
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76. (Ufrs) Considere a circunferéncia inscrita no
tridngulo equilatero, conforme mostra a figura a
seqguir:

A equagéo da circunferéncia é
a)x2+(y-1)2=1

b) x2 + (y - ¥ 3/2)2 = 3/4
c)x2+ (y-2V3/32=4/3
d) x2+ (y -\ 3/4)? = 3/16
e)x2+ (y-V3/32=1/3

77. (Puccamp) Sejam o ponto P(-3; 0), areta r de
equacao y=x+6 e a circunferéncia C de equacao
x2+y?-4y=0. E verdade que

a) P pertence ao interior de C.

b) P pertence ar.

c) r e C ndo tém pontos comuns.

d) r e C interceptam-se em um unico ponto.

e) r e C interceptam-se em dois pontos

~— ~— ~— —

78. (Uff) Aretay - 2x + 5 = 0 tangencia, no ponto M, a
circunferéncia C de equagéo x? + y? = 5. A reta y=-x
+p intercepta C nos pontos M e Q.

Determine:

a) o valor de p;

b) as coordenadas dos pontos M e Q.

79. (Uff) A circunferéncia ClL| de raio 1, é tangente aos
eixos coordenados, conforme representagao abaixo.

Determine a equagéao da circunferéncia C,, tangente
simultaneamente aos eixos coordenados e a Cll

80. (Ufes) Sabe-se que b>0 e que a reta 5y+b(x-5)=0
é tangente a circunferéncia x>+y?>=9. O valorde b é
a) 15/4

b) 16/3

c)6

d) 20/3

e)7

81. (Ufsm) Dada a circunferéncia p: x2 + y? - 4x - 12 =
0, entéo a circunferéncia o,, que é concéntrica a
circunferéncia B e tangente a reta r: x+y=0, é

a)x?+(y+232=4
b) y?-4x +y2=0
C)X2+y2+4y+2=0
d)x?+y?-4x+2=0
e)(x+2)2+y?=2

82. (Ufsc) Seja C uma circunferéncia de equacéo
x2+y2-2x-2y-6=0, e seja r a reta de equagdo x+y=6.
Determine a soma dos niumeros associados a(s)
proposi¢cao(des) VERDADEIRA(S).

01. A circunferéncia de centro no ponto (0, 0) e raio

\ 2 é tangente externamente & circunferéncia C.

02. Com relagdo a posigéo de C e r, pode-se afirmar
que C e r sdo secantes.

04. A circunferéncia C limita um circulo cuja area é
8r.

08. Em coordenadas cartesianas, o centro e o raio da
circunferéncia C sdo (1,1) e 2V 2, respectivamente.
16. Com relagao a posig¢ao do ponto P(2, 3) e C,
pode-se afirmar que o ponto P é exterior a C.
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83. (Mackenzie) Supondo &t =3, os pontos (x,y) do
plano tais que

X% +y2 < 2x
X2 +y2< 2y

definem uma regido de area:
a)2,5

84. (Mackenzie) A circunferéncia da figura, tangente
ao eixo e a reta r, tem equacéo x?+y?-3x-2ky+k?=0. Se
o =arctg3/4, entéo k vale:

-
=

85. (Unioeste) Considere as circunferéncias

ClI x2-10x+y?-8y+32=0
C,: x2-16x+y?-14y+104=0

E correto afirmar que:

01. Sao circunferéncias concéntricas.

02. A circunferéncia Clltem centro em (5, 4).

04. A circunferéncia C, tem raio igual a 4 unidades.
08. A distancia entre os centros de C, e C, é igual a
3V 2 unidades.

16. A reta que passa pelos centros das
circunferéncias tem equacgao y=x-1.

32. As circunferéncias sao tangentes internamente.
64. As circunferéncias interceptam-se nos pontos (5,
7)e (8, 4).

86. (Unioeste) A reta x+y-7=0 corta a circunferéncia
x2+y?-6x-4y+0=0 em dois pontos. E correto afirmar
que

01. (5, 2) é o ponto de intersecc¢do da reta com a
circunferéncia.

02. (3, 4) é o unico ponto de intersecgéo da reta com
a circunferéncia.

04. a circunferéncia tem centro no ponto (3, 2).

08. o raio da circunferéncia mede \ 2 unidades de
comprimento.

16. a disténcia do centro da circunferéncia a reta
dada é igual a 2(\ 13)/13 unidades de comprimento.
32. a area do tridangulo formado pelos pontos de
interseccdo da reta com a circunferéncia e o centro
da circunferéncia é igual a 2 unidades de area.

87. (Fuvest) Uma circunferéncia passa pelos pontos
(2,0), (2,4) e (0,4). Logo, a distancia do centro dessa
circunferéncia a origem é:

a)\ 2

b)V 3

c)V 4

d)Vv5

e)V6

88. (Fuvest) Das regides hachuradas na sequéncia, a
que melhor representa o conjunto dos pontos (X, y),
do plano cartesiano, satisfazendo ao conjunto de
desigualdades

x20;
y20;
X-y+120;
x2+y2<9,
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89. (Ufpr) Considerando uma circunferéncia de raio 1
e centro na origem de um sistema de coordenadas
cartesianas ortogonais, é correto afirmar:

(01) A circunferéncia intercepta o eixo x no ponto (0,-
1).

(02) Existe valor de o para o qual o ponto
(2cosa.,sena) pertence a circunferéncia.

(04) Se o ponto (a,a) pertence a circunferéncia, entdo
a=\ 2.

(08) A circunferéncia intercepta a reta x-y+2=0 em
dois pontos.

(16) A circunferéncia tem um didmetro que contém o
ponto (-1/2,-1/2) e é perpendicular a reta x+y+1=0.

Soma ( )

90. (Unesp) Seja S={(x,y) e IR% x?+y?<16 e x+(y-
1)2>9} uma regido do plano. A areade S é:

o O T QO

5.
7.
5m.
.
7n 2.

D

)
)
)
)
)
)

91. (Ita) Duas retas r, e r, sdo paralelas a reta 3x-

y=37 e tangentes & circunferéncia x2+y?-2x-y=0. Se d[]
é a distancia de r, até a origem e d, é a distancia der,

até a origem, entdo d,+d, é igual a
a)\ 12.

92. (Puccamp) A circunferéncia A representada a
seguir é tangente ao eixo das ordenadas na origem
do sistema de eixos cartesianos.

[
I
x'"'

A equacdode A, é
a)x2+y?+4x+4=0
b)yx2+y2+4y+4=0
c)x2+y?+4x=0
d)x?+y2+4y =0
e)x2+y?+4=0

93. (Ufsm) A equagéo da circunferéncia de centro
C(2,1) e tangente a reta 3x-4y+8=0 é

a) (x*+2)? + (y-1)>=8

b) (x*-2)% + (y-1)*=2

€) (x-2)? + (y+1)°=2

d) (x-2)° + (y-1)’=4

e) (x-2)% (x-1)?=4

94. (Unirio) Considerando uma circunferéncia de
centro (2,1), que passa pelo ponto (2,-2), assinale a
opgao correta.

a) A equacao da circunferéncia é (x-2)?+(y-1)?=3.
b) O interior da circunferéncia é representado pela
inequagao x?+4x+y?+2y<4.

c¢) O interior da circunferéncia é representado pela
inequagao x?-4x+y?-2y<4,

d) O exterior da circunferéncia é representado pela
inequagao x2-4x+y2-2y>-2.

e) O ponto (5, -1) pertence a circunferéncia.
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95. (Fgv) a) No plano cartesiano, considere a
circunferéncia de equagéo x?+y?-4x=0 e o ponto
P(3,V 3).

Verificar se P é interior, exterior ou pertencente a
circunferéncia.

b) Dada a circunferéncia de equagdo x>+y>=9 o ponto
P(3,5), obtenha as equacdes das retas tangentes a
circunferéncia, passando por P.

96. (Fuvest) O conjunto dos pontos (x, y) do plano
cartesiano, cujas coordenadas satisfazem a equacgéo
(x>+y?+1).(2x+3y-1).(3x-2y+3)=0, pode ser
representado, graficamente, por:

a  y [ by [ ;, € oy,
H H E X
d) ¥ e) ¥
7S T;é@
X
97. (Unesp) A equagéo da circunferéncia com centro

no ponto C= (2,1) e que passa pelo ponto P=(0,3) é
dada por

a)x?+(y-3)?=0.

b) (x -2+ (y- 1) =4.
c)(x-2P+(y-1)2%=8.
d) (x-2)2 + (y - 1)2 = 16.
)

e)x2+ (y-3)?=8.

98. (Ufpr) Na figura abaixo esta representada uma
circunferéncia de raio 6 e centro na origem do
sistema de coordenadas cartesianas. Dados A(6, 0),
M(3, 0) e B(0, 6) e sendo P o ponto de intersecéo da
circunferéncia com a reta que contém M e é
perpendicular ao segmento OA, é correto afirmar:

(01) A equagédo da reta que contém A e B é x+y+6=0.
(02) A equagéo da circunferéncia & x?+y?=36.

(04) A area do triangulo OMP é igual a 9 3.

(08) A area da regido hachurada é igual a (12 -

o 3)/2.

(16) A distancia de P a M é menor que 6.

(32) Os segmentos OA e OP formam angulo de 45°.

Soma ( )

99. (Ufsc) Dados, num sistema de coordenadas
cartesianas, o ponto P de coordenadas (1,2), areta s
de equacgdo x+y-1=0 e a circunferéncia C de equagao
x2+y2+4x+4y+4=0.

Determine a soma dos nimeros associados a(s)
proposi¢cao(des) VERDADEIRA(S).

01. A menor distancia do ponto P a circunferéncia C é
de 3 unidades de comprimento.

02. A equacgao da reta que passa pelo ponto P e é
perpendicular a reta s é x+y-3=0.

04. Com relagdo a posicao de C e s, pode-se afirmar
que C e s sdo tangentes.

08. A area do tridngulo, cujos vértices s&o o ponto P,
o centro da circunferéncia C e o ponto Q de
coordenadas (1,-2) , é de 6 unidades de area.

100. (Ufpr) Em um sistema de coordenadas
cartesianas no plano, considere, para cada nimero
real m, a reta de equacdo y=mx e a circunferéncia de
equagao x>+y?-10x = 0.

Entao, é correto afirmar:

(01) A medida do raio da circunferéncia é 5.

(02) Se m=10, a reta é tangente a circunferéncia.
(04) Qualquer que seja o valor de m, a reta contém a
origem do sistema.
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(08) Se m=1, a reta determina na circunferéncia uma
corda de comprimento 5.

(16) A circunferéncia é tangente ao eixo y.

(32) Se m=3, um dos pontos de interse¢éo da reta
com a circunferéncia é (1, 3).

Soma ( )

101. (Unifesp) A regido do plano cartesiano,
determinada simultaneamente pelas trés condi¢des

X% +y2<16
y >x?
x 20

L 3

é aquela, na figura, indicada com a letra
a) A

O T

a
moow

)
)
)
)
)

D

102. (Unifesp) A equagéo x? + y? + 6x + 4y + 12 =0,
em coordenadas cartesianas, representa uma
circunferéncia de raio 1 e centro

103. (Uerj) Um dado tridangulo é formado pelas retas
(r), (s) e (t), abaixo descritas.

(r)2x-3y+21=0

(s):3x-2y-6=0

(t):2x+3y+9=0

Calcule, em relacao a esse triangulo:

a) sua area;

b) a equacgao da circunferéncia circunscrita a ele.

104. (Ita) Considere o seguinte raciocinio de cunho
cartesiano: "Se a circunferéncia de centro C=(h,0) e
raio r intercepta a curva 'y = +V x, x > 0, no ponto A =
(a,\ a) de forma que o segmento AC seja
perpendicular a reta tangente a curva em A, entéo x =
a € raiz dupla da equagao em x que se obtém da
intersecgdo da curva com a circunferéncia."

Use este raciocinio para mostrar que o coeficiente
angular dessa reta tangente em A é 1/2V a.

105. (Fgv) A reta de equacédo y = x - 1 determina, na
circunferéncia de equagéo x? + y? = 13, uma corda de
comprimento:

a)4V 2

b) 5V 2

c) 6V 2

d) 77 2

e) 8\ 2

106. (Ufscar) O raio da circunferéncia inscrita em um
tridngulo de lados a, b e ¢ pode ser calculado pela
férmula

r=<{(p-a)p-b)(p-c)p}

onde p é o semi-perimetro do tridangulo. Os catetos de
um tridngulo retdngulo medem 3 e 4 e estédo sobre os
eixos cartesianos, conforme a figura.
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Determine nesse tridngulo

a) o raio da circunferéncia inscrita.

b) a equacgao da circunferéncia inscrita.

107. (Ufsm) As retas r e s tangenciam a
circunferéncia de equagéo x?+y?-4x+3=0,
respectivamente, nos pontos P e Q e passam pelo

ponto O (0, 0). A medida do angulo POQ vale
a) 15°

108. (Ufv) Sabendo que o ponto (4, 2) é o ponto
médio de uma corda AB da circunferéncia (x-
3)2+y?=25, determine:

a) A equagéo da reta que contém A e B.

b) As coordenadas dos pontos A e B.

c) A distancia entre A e B.

109. (Ufv) Considere a equagéo x2 + y?-6x + 4y +p =

0. O maior valor inteiro p para que a equagéao anterior
represente uma circunferéncia é:

110. (Pucpr) A area da regido assinalada na figura é
47 . A equacgédo da circunferéncia de centro em P &,
entao:

a)x?+y?-8x-6y-7=0
b)yx?+y2-8x-6y+17=0
c)x?+y?-8x-6y+21=0
d)x?+y?-8x-6y+13-8V2=0
e)x2+y?-6x-8y+13-8V2=0

111. (Uel) Uma circunferéncia de raio 2 tem centro na
origem do sistema cartesiano de coordenadas
ortogonais. Assim, é correto afirmar:

a) Um dos pontos em que a circunferéncia intercepta
oeixoxé (0, 1).

b) A reta de equacéo y=-2 é tangente a
circunferéncia.

c) A equagéo da circunferéncia é x?+y?+4=0.

d) A reta de equacéo y=x+2 ndo intercepta a
circunferéncia.

e) O ponto (2, 2) esta no interior da circunferéncia.

112. (Ufrn) Observando a regido quadriculada no
plano cartesiano a seguir,

v
5
1
3
2
1
:
-1
-2
-3
-4
-5

5-4-3-21 012 3 45

a) esboce o quadrado contido nessa regido, no qual
as extremidades de um dos lados s&o os pontos (-4,
2) e (-2,0) e determine as coorden
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adas dos outros vértices desse quadrado;
b) esboce os graficos das retas y=x e y=x-2;

c) esboce o circulo de centro no eixo x que seja
tangente a ambas as retas do subitem b;

d) determine o raio do circulo esbogado no subitem c;

e) determine as coordenadas do centro do circulo
esbogado no subitem c.

113. (Ufrs) No sistema de coordenadas cartesianas
retangulares, a reta de equagéo y=x+b intercepta a
curva de equagéo x*+y?=8. Entdo

a) b <V 2.
b) |b| < 2V 2.
y2y2<b<4.
)

)

(2]

d)V2<b<2V2.
e) |b| £4.

114. (Fei) No plano cartesiano, A=(1, 0) e B=(0, 2)
sdo pontos de uma mesma circunferéncia. O centro
dessa circunferéncia é ponto da reta y=3-x. Assinale
a alternativa que corresponda ao centro dessa
circunferéncia.

115. (Pucpr) A distancia do ponto P(1;8) ao centro da
circunferéncia x2+y?-8x-8y+24=0 é:

116. (Ufal) As sentengas abaixo referem-se a
circunferéncia C, de equagéo x?+y?+2x-4y-4=0.

) O ponto (-2, 2) pertence ao exterior de C.
) O ponto (1, 6) pertence ao exterior de C.
) O ponto (-1, -1) pertence a C.

) O ponto (-5, 0) pertence ao interior de C.
) O ponto (0, 1) pertence ao exterior de C.

A~ A~ A~~~

117. (Ufrn) Considere areta s e os pontos A,Be C
representados na figura a seguir.

H1r

a) Determine as coordenadas cartesianas dos pontos
A, BeC.

b) Determine uma equacgao cuja representacao
grafica seja areta s.

c) Determine uma equacgao cuja representagéo
grafica seja a circunferéncia de centro C que passa
pelo ponto B.

118. (Ufpi) Se uma circunferéncia no segundo
quadrante, tangente a ambos os eixos, toca o eixo y
no ponto (0, 3), entdo o centro dessa circunferéncia é
0 ponto:

a) (-3, 0)

b) (-3, 3)

c)(3,3)

d) (-4, 3)

e)(2,3)

119. (Ufal) Sdo dados os pontos A(0;0), B(2; 4), C(6;
2) e a circunferéncia A, de raio 1 e equagéo x%+y?-
16x+my+n=0. Se o centro de A, o ponto A e o ponto
médio do segmento BC est&o alinhados, ent&o o
valorden é

a) 100

b) 99

c) 64

d) 36

e) 28
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120. (Uel)

0 =
A equagéo da circunferéncia de centro em A e raio
AB é
a)x2+y?-6y+8=0
b)x?+y?-6x+8=0
c)x?+y?-6y+1=0
)
)

d)x*+y2-6x+1=0
e)x?+y2-6y-1=0

121. (Ufc) Seja r a reta tangente a circunferéncia
x%+y?=2 no ponto (a,b). Se a area do tridngulo limitado
por r e pelos eixos coordenados € igual a 2u.a. e se a
e b sao positivos, o valor de a+b é:

122. (Ufc) Mostre que para qualquer ponto P
pertencente a circunferéncia inscrita em um tridngulo
equilatero, a soma dos quadrados das distancias de P
aos vértices desse tridngulo é constante.

123. (Ufes) Calcule a area do tridngulo formado pelo
eixo y e pelas retas tangentes a circunferéncia de
centro C(5,3) e raio 5 nos pontos de abscissa x=2.

124. (Ufrn) A circunferéncia de centro no ponto (-2,-2)
e tangente aos eixos coordenados € interceptada pela
bissetriz do 3° quadrante, conforme a figura abaixo.

v

xY

O ponto P, assinalado na figura, tem coordenadas:
a)x=-2V3;y=-2V3

b)x=-2-V3;y=-23

c)x=-212;y=-2vV2

dyx=-2V2;y=-22

125. (Ufv) O gréfico da equagao x3y+xy3-xy=0
consiste de:

a) duas retas e uma parabola.

b) duas parabolas e uma reta.

¢) dois circulos e uma reta.

d) duas retas e um circulo.

€) um circulo e uma parabola.

126. (Ufv) Determine os valores de R para que o
grafico da equagéo x2+y>+4x+6y+R=0 seja:

a) um circulo.
b) um ponto.

127. (Ufrrj) Se a area de uma figura é representada
pela solugao do sistema

x2+y2<9
X-y+3<0,
pode-se afirmar que esta area corresponde a
a)9mn/4.
b) [9 (r - 2)]/4.
c)[3 (m - 3))/2.

d) [3 (n - 3))/4.
e) (n - 3)/3.
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128. (Ufrrj) Em um circo, no qual o picadeiro tem - no
plano cartesiano - a forma de um circulo de equagao
igual a x?+y2-12x-16y-300<0, o palhago acidentou-se
com o fogo do malabarista e saiu desesperadamente
do centro do picadeiro, em linha reta, em diregéo a
um pogo com agua localizado no ponto (24, 32).
Calcule a distancia d percorrida pelo palhago, a partir
do momento em que sai do picadeiro até o momento
em que chega ao pogo.

129. (Pucrs) Uma circunferéncia tem centro na
intersegao da reta x=-2 com o eixo das abscissas e
passa pelo ponto de intersecdo das retas y=-2x+8 e
y=x+2. A equagéao dessa circunferéncia é

a)x2+y2=20

b) x? + (y+2)% = 32

C) (x+2)%+y2 = 32

d) (x-2)2 + y2 = 32

e) (x-2)° + (y-2)* =32

130. (Uff) Cada ponto P(x,y) de uma curva C no plano
xy tem suas coordenadas descritas por:

x=1+cost
,0<t<n
y=2+sent

a) Escreva uma equacéo de C relacionando,
somente, as variaveis x e y.
b) Calcule o comprimento de C.

131. (Fgv) No plano cartesiano, a reta de equacgéo x =
k tangencia a circunferéncia de equagao (x-2)%+(y-
3)?=1. Os valores de k s&o:
a)-2o0u0

b)-1ou 1

c)Oou?2

d)1ou3

e)2ou4d

132. (Ufc) O segmento que une os pontos de
intersecao da reta 2x + y - 4 = 0 com os eixos
coordenados determina um didmetro de uma
circunferéncia. A equacao dessa circunferéncia é:

a)(x-1)2+(y-272=5

b) (x-172+(y-2)2%=20
c)(x-172+(y-22=25
d)(x+12+(y+27=5
e)(x+ 12+ (y+2)°=20

133. (Unicamp) As equagdes (x+1)2 +y2=1e (x-2)? +
y? = 4 representam duas circunferéncias cujos centros
estao sobre o eixo das abscissas.

a) Encontre, se existirem, os pontos de intersecgao
daquelas circunferéncias.

b) Encontre o valor de a € IR, a # 0, de modo que
duas retas que passam pelo ponto (a, 0), sejam
tangentes as duas circunferéncias.

134. (Unesp) Considere a circunferéncia A, de
equacao (x-3)%+y?=5.

a) Determine o ponto P = (X, y) pertencente a A, tal
que y=2 e x>3.

b) Se r é a reta que passa pelo centro (3,0) de A e por
P, dé a equacéo e o coeficiente angular de r.

135. (Ufpr) Considere as seguintes informagodes: C é
uma circunferéncia de raio igual a 1 e centro na
origem de um sistema de coordenadas cartesianas
retangulares; um ponto estara no interior da
circunferéncia C se a distancia do ponto a origem do
sistema for menor do que 1. Assim, é correto afirmar:

(01) A equagéo da circunferéncia C é x? + y?> + 1 = 0.
(02) O ponto P(cos w, sen ) pertence a
circunferéncia C, qualquer que seja o numero real ®.
(04) Areta y = x + 1 intercepta a circunferéncia C em
dois pontos.

(08) Aretay + 1 =0 é tangente a circunferéncia C.
(16) O ponto (1, 1) esta no interior da circunferéncia
C.

(32) O grafico da fungéo y = sen 2x intercepta o eixo x
apenas uma vez no interior da circunferéncia C.

Soma ( )
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136. (Pucsp) Seja x? + y? + 4x = 0 a equagéo da
circunferéncia de centro Q representada no plano
cartesiano a seguir.

Se o quadrado PQMN tem os vértices Q e M sobre o
eixo das abcissas e o vértice N pertence a
circunferéncia, o ponto N é dado por

137. (Ufes) Em um sistema de coordenadas
cartesianas com origem O, considere a circunferéncia
C dada pela equagado x?+y?-4x-8y+15=0, cujo centro
indicamos por P. A reta OP intersecta C em dois
pontos A e B, onde A é o mais préximo da origem.

A equacéo da reta que tangencia a circunferéncia C

no ponto A é

a)x-2y+3=0
byx+2y-5=0
c)2x+y-4=0
d)2x+y-5=0
e)2x-y-4=0

138. (Ufjf) Sobre o conjunto de pontos de intersecéo
da circunferéncia x?> + (y - 2)2 =2 com a reta mx - y +
2 =0, onde m é real, podemos afirmar que:

a) contém um unico ponto.

b) é o conjunto vazio.

c) contém dois pontos.

d) contém trés pontos.

e) depende de m.

139. (Pucmg) Considere a circunferéncia C de
equacio (x+1)? + (y-1)> = 9 e a reta r de equagéo x+y
= 0. E CORRETO afirmar:

a) r é tangente a C.

b) r ndo corta C.

c) r corta C no ponto (1, 1).

d) r passa pelo centro de C.

140. (Pucrs) Uma formiga caminha sobre um plano
onde esta localizado um referencial cartesiano. Inicia
seu deslocamento S em um ponto sobre a curva de
equacdo x> + y? =1 (x e y em cm) na qual esta se
movimentando, e NAO passa por um mesmo ponto
mais de uma vez. Entdo, S € um numero real tal que
a)0<S<2r.

b)r <S<2r.

c)0<S<m.

d)0<S<2r.

e)m <S<2rm.

141. (Ufsm)

O segmento AB da figura representa um diametro de
uma circunferéncia. A equagao dessa circunferéncia é
dada por

a)x2+y2-8x-7y+20=0
b)x?-y?+8x-7y+20=0

c)x?+y?=25

d)x2+y2-8x-7y+22=0
e)-x2+y2+8x+7y-22=0
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142. (Uff) Um arquiteto deseja desenhar a fachada de
uma casa e, para isto, utiliza um programa de
computador. Na construgdo do desenho, tal programa
considera o plano cartesiano e traga curvas a partir
de suas equagdes.

Na fachada, a janela tem a forma do retangulo MNPQ
encimado pela semicircunferéncia PRQ, conforme
mostra a figura:

y (cm)

¥ [cm)

Para desenhar a janela o arquiteto precisa da
equacao da semicircunferéncia PRQ. Sabe-se que o
segmento MN é paralelo ao eixo Ox e tem
comprimento igual a 2 cm, que MQ tem comprimento
igual a 1 cm e que o ponto M tem coordenadas (4,
3/2). Uma possivel equacao da semicircunferéncia é
dada por:

a)y =(-5/2) -V [1 - (x - 5)7]

b)y = (5/2) +V [1 + (x - 5)%]

c)y=(-5/2) +V[1-(x-5)

dyy= (5/2) +V[1-(x-5)
)

e)y= (5/2)+V[1+(x-5)?

143. (Uem) Considere o paralelogramo MNPQ. Os
vértices M e N desse paralelogramo séo
determinados pelas intersecdes entre a reta r de
equacao y = -x -1 e a circunferéncia C de equacgao (x
-1)?+ (y + 1) =1, sendo que o ponto M esta sobre o
eixo das ordenadas e o vértice Q tem coordenadas
(2,1).

Nessas condig¢des, é correto afirmar que

01) o outro vértice do paralelogramo esta sobre o eixo
OX.

02) o paralelogramo & um retangulo.

04) as diagonais do paralelogramo se interceptam
nos seus pontos médios.

08) a area do paralelogramo é maior que a area do
circulo de circunferéncia C dada.

16) a medida da diagonal desse paralelogramo é
maior que 3 unidades de comprimento.

32) o centro da circunferéncia esta no exterior do
paralelogramo.

144. (Ufsc) Considere a circunferéncia C: (x - 4)? + (y
-3)2=16earetar:4x+3y-10=0.

Assinale a soma dos numeros associados a(s)
proposi¢cao(des) CORRETA(S).

(01) A circunferéncia C intercepta o eixo das
abscissas em 2 (dois) pontos e o das ordenadas em 1
(um) ponto.

(02) O centro de C é o ponto (3, 4).

(04) A distancia da reta r ao centro de C € menor do
que 4.

08)rn C=9.

(16) A fungéo y dada pela equagdo daretar é
decrescente.

145. (Pucpr) O grafico de x> +y?-6 |y| =0
representa:

a) uma circunferéncia com centro no eixoy.

b) uma circunferéncia com centro no eixo x.

¢) um par de circunferéncias tangentes com centros
no eixo X.

d) um par de circunferéncias tangentes com centros
no eixoy.

e) um par de circnferéncias concéntricas com centros
no eixo X.

146. (Pucrs) O raio da circunferéncia centrada na
origem que tangencia a reta de equagdoy =x -1 é
a) 1

b) 1/2

c)V2

d) (\ 2)12

e)(V2)-1

147. (Unesp) Considere a circunferéncia x? + (y - 2)2 =
4 e o ponto P(0, -3).

a) Encontre uma equagéao da reta que passe por P e
tangencie a circunferéncia num ponto Q de abscissa
positiva.

b) Determine as coordenadas do ponto Q.
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148. (Ita) Sejam r e s duas retas que se interceptam
segundo um angulo de 60°. Seja Clluma
circunferéncia de 3 cm de raio, cujo centro O se situa
ems,a5cmder.

Determine o raio da menor circunferéncia tangente a
Clle a retar, cujo centro também se situa na reta s.

149. (Ita) Sejam os pontos A: (2, 0), B: (4, 0) e P: (3,
5+2v 2).

a) Determine a equacgéo da circunferéncia C, cujo
centro esta situado no primeiro quadrante, passa
pelos pontos A e B e é tangente ao eixo y.

b) Determine as equagdes das retas tangentes a
circunferéncia C que passam pelo ponto P.

150. (Ufes) Em um sistema de coordenadas
cartesianas ortogonais, considere as circunferéncias
dadas pelas equagbdes
(6x - 25)? + 36y? = 252
64x2 + (8y - 25)? = 252
A equacgéao da reta determinada pelos centros dessas
circunferéncias é
a) 25x + 25y = 252
b) 64x + 36y = 252
c) 36x + 64y = 252
d) 8x + 6y = 25
e)6x + 8y =25

151. (Ufrrj) Represente graficamente a regiao do
plano que é dada por

{(xy)e IR?tal que x2 +y2< 1,y <1-|
Xx|ley>-1-x}

152. (Ita) Uma circunferéncia passa pelos pontos A =
(0,2),B=(0,8)eC=(8,8).

Entao, o centro da circunferéncia e o valor de seu
raio, respectivamente, sao

a) (0, 5) e 6.

b) (5, 4) e 5.

c)(4,8)e5,5.

d) (4,5) e 5.

e) (4,6)eb5.

153. (Ita) Seja C a circunferéncia de centro na origem,
passando pelo ponto P = (3, 4). Se t é a reta tangente
a C por P, determine a circunferéncia C' de menor
raio, com centro sobre o eixo x e tangente
simultaneamente a reta t e a circunferéncia C.

154. (Pucpr) A area da regido plana compreendida
entre x> +y?<9e|x|+|y| =3 éigual a:

a)9 (m +2)

b)9 (n - 2)
c)3(2n -3)
d)4 (3 - 5)
e)4 (2 - 5)

155. (Ufg) Dado o sistema de equagdes:

x2+y2-4x-2y+4=0

y=mx,me R

a) Represente graficamente, no plano cartesiano, o
sistema quando a reta y = mx passa pelo centro da
circunferéncia descrita pela primeira equagéo.
b) Determine o conjunto de valores de m para que o
sistema admita duas solugoes.
156. (Ufrj) Aretay = x + k , k fixo, intercepta a

circunferéncia x? + y? = 1 em dois pontos distintos, Pl
e P,, como mostra a figura a seguir.

YA

o J

a) Determine os possiveis valores de k.
b) Determine o comprimento do segmento P,P, em
fungao de k.
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157. (Unicamp) As transmissdes de uma determinada
emissora de radio sao feitas por meio de 4 antenas
situadas nos pontos A(0,0), B(100,0), C(60,40) e
D(0,40), sendo o quildbmetro a unidade de
comprimento. Desprezando a altura das antenas e
supondo que o alcance maximo de cada antena é de
20 km, pergunta-se:

a) O ponto médio do segmento BC recebe as
transmissdes dessa emissora? Justifique sua
resposta apresentando os calculos necessarios.

b) Qual a area da regido limitada pelo quadrilatero
ABCD que nao é alcangada pelas transmissdes da
referida emissora?

158. (Uff) Considere a equagao
(M+n-1)x2+(m-n+1)y?+2x+2y-2=0.
Pode-se afirmar que:

a) Se m=0 e n=2 entdo a equacgéao representa uma
elipse.

b) Se m=n=0 entdo a equagao representa uma reta.
c) Se m=0 e n=1 ent&o a equacgao representa uma
parabola.

d) Se m=1 e n=2 entdo a equacao representa uma
hipérbole.

e) Se m=n=1 entdo a equacéo representa uma
circunferéncia.

159. (Mackenzie) | - Se 0 < x < r /2, entdo os pontos
(sen x, -cos Xx), (-sen x, cos x) e (-1, cos x) sempre
s&o vértices de um triangulo.

Il - Se a e b sdo numeros reais tais que a > b > 0,
entdo as retas x - ay + a>= 0 e x + by + b> = 0 nunca
sao paralelas.

lll - Aretax +y -5V 2 =0 é tangente a curva
x2+y2-25=0.

Relativamente as afirmagdes acima, podemos afirmar
que:

a) somente | e Il sdo verdadeiras.

b) somente | e Il sdo verdadeiras.

c) somente Il e lll sdo verdadeiras.

d) todas sao falsas.

e) todas sao verdadeiras.

160. (Ufsm) Sendo a # kr, k € Z, e P(X, y) um ponto
do plano tal que

cos a = (4x - 16)/5 e cossec a = 5/(4y - 8),
pode-se afirmar que P(x, y) € um ponto da
circunferéncia de raio ___ que esta centrada no
ponto__
Assinale a alternativa que preenche corretamente as
lacunas.
a)5;(4,2)
b) 5; (16, 8)
c) 5/4; (4/5, 2/5)
d) 5/4; (4, 2)
e) 1; (cos a, sen a)
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GABARITO

1.[D]

2.[B]

3. [A]

4.[A]

5.02+16 =18

6.01 + 02 + 04 = 07

7.a)P (a, 0)-1<a <1

b) P' [2¢/(c?+1); (c2-1)/(c?+1)]

8. a) Observe a figura:

1
Cql.0
11:“2*_1'2:“1 1[2 ]

b) Um ponto de intersecgéo € (0,0) e as retas
tangentes as respectivas circunferéncias por este
ponto sdo x =0 e y = 0, que sado perpendiculares.
O outro ponto de intersecgédo é (1/2, 1/2) e as retas
tangentes as respectivas circunferéncias por este

ponto sdoy = 1/2 e x = 1/2 que s&o perpendiculares.

9. [D]
10.y=x-1ey=-x+5
11.a)m=-1/2

b) y = 2x e o ponto A pertence a mediatriz
c)y=-x/2

12. A corda mede (60 v 61)/61 unidades de
comprimento

13. [B]
14.a) (x-1P2+(y+2)?=25

b) ALl (x - 6)2 + (y - 2V 3)2 =12
Aot (X - 14)2 + (y - 14V 3/3)2 = 196/3

15. (3+V 2/2;4 -V 2/2) e (3-2/2; 4 + 2/2)

16.a)x-2y-1=0
b) (x-3)+(y-1)?=1

17. Al
18. [D]
19.[C]
20. [A]
21.[D]
22. [E]
23.[C]
24. [E]
25. [E]
26. [A]
27.[B]

28.a)x+2y-6=0
b) (x - 4/5)? + (y - 13/5)> = 4/5

29. (5/2, 1/2)
30. [B]
31.[B]
32.[A]

33. [A]
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34. x2+y2-4x-2y-20=0
35. [A]
36. 03
37.[A]
38.[C]
39. [D]
40. [D]
41.[D]

42.a) (7,7)
b) 10r km/h

43.[B]
44. [E]
45.[A]
46. [A]

47.a)(1,1) e (1, -7)
b)V2e5V2

48. a) Gréafico:

a] Esbogo do grafico

Mome da curva: arco de circunferéncia .

b) x = 1,63 toneladas e y = 3,26 toneladas,
aproximadamente.

49. [B]

50. [E]
51. [E]

52. [A]

53. Os vértices pedidos sao: (5, 5), (4, -2) e (-2, 6).
54. [B]

55. [D]

56. [A]

57. [C]

58. a)

0<x<120

y=0

x2 + (y - 40)? > 502
|x-y-20]<20.V2
b)30<x<20.(1+V2)
59. [B]

60. 04 + 16 = 20

61. [A]

62. [B]

63. [D]

64. [C]

65. [A]

66. [B]

67. (x-2)2+ (y-5)2=5
68. [A]

69. [C]

70. [D]
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71. a) A situado entre Be C =10/3 cm
A situado forade Be C=10cm

b) 3x2 + 3y? - 40x + 100 = 0, circunferéncia de circulo.

72. [B]

73. a) 90°

b)A=(1+2n)u.ald

74.[D]
75. [A]
76. [E]
77.1C]

78.a)p=1

b)M (2, -1); Q (-1, 2)

79. [x-(2-V 2)/(2+V 2)]2 + [y-(2-V 2)/(2+V 2)]2 =

= [(2-V 2)/(2+V 2)]?
80. [A]

81. D]

82.04 + 08 = 12
83. [E]

84. [A]
85.FVFVVFV
86.VFVFFV
87. [D]

88. [A]

89.02 + 08 =10
90. [D]

91. [E]

92.[C]

93. [D]

94.[C]

95. a) Pertence.
b)x-3=0e8x-15y+51=0
96. [D]

97.[C]

98.02+08 + 16 =26

99.01 +08 =09

100.01 +04 + 16 + 32 = 53
101. [B]

102. [D]

103.a) 97,5

b) [x - (9/4)1? + [y - (17/2)]? = 2197/16

104. (x - h)2 +y2=r?
y=1x

x2+ (1-2h)x + (h?-r?) =0

a é raiz dupla:

S=2a=2h-1

h=a+1/2

Mac =-2V a

portanto o coeficiente angular da reta tangente é
1/(2V a).

105. [B]

106. a) 1

b)x2+y?-2x-2y+1=0

107. [D]
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108.a)x +2y-8=0
b) (8,0) e (0,4)

c)4V 5

109. [B]

110. [D]

111. [B]

112. Observe os graficos a seguir:

a} uy c} y
0,2} e (-2 4
(0,2} e (-2, 4) 1 u%
2
3 2 X s
b) 4+ ¥ ¥=X y=x-2
1
: . ar=iZ
1 R
&) C (1,0}
113. [E]
114. [B]
115. [D]
116.FVVFF

117. a) A (3, -2); B(3, 4); C(1, 5)
b)s: 7x + 2y -17 =0

C)A: (x-1)2+(y-5)2=5

118. [B]

119. [B]

120. [C]

121. [E]

122. Sejam [/ o lado do triangulo e r o raio da
circunferéncia.

n‘y"
Af0, V3 .1
2
r
=x
/vix,‘ﬂ \
L L.
B( 5 r) C{z, r)

[N 3)/2 -2 =12+ (1/2)?
(313)/4 - rIN 3 +r2 =12+ [?/4
(319)/4 - rIN 3 = [2/4

(21314 -rIN3=0
1(l/2-3)=0

Como /20, temos:
1/2-W3=0/=2r3

Para qualquer ponto P(x,y) sobre a circunferéncia, a
soma dos quadrados de suas distancias aos vértices
do tridngulo é:

X2+ [y - (IN3)2+ 2+ (x-1/22+(y +r)2+
+(xHI2P+ (y+rf =

X2 +y2-30%4 +r2-yN 3 +2yr-Ir|3+x%-

-XI+ 1?14+ y? + 2yr + 12 + X2 + X + [?/4 + y? + 2yr +
r’=

3x2+ 3y2 + 5/2/4 + 3r2 - yIN 3+ 6yr-Ir| 3 =

51214 + 6r2 - yIN 3 + 6yr - [rV 3 =

51%/4 + 6r? - y2r\ 3V 3 + 6yr - 2rV 3rV 3 (pois /=2rV 3)

5[?/4 + 612 - Byr + Byr - 6r2 =
51%/4.

Portanto para qualquer ponto P(x,y) sobre a
circunferéncia, a soma dos quadrados de suas
distancias aos vértices do tridngulo é constante e
igual a 51%/4.

123. 25/3 u.a.

124. [D]

125. [D]
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126.a)R < 13
b)R=13
127. [B]

128. O centro é (6:8) e o raio é 20 metros, portanto
ele percorreu 10 metros.

129. [C]

130.a) C: (x-1)?+ (y-2)>=1,0<x<2e2<y<3
b)n

131. [D]

132. [A]

133. a) (0; 0)
b)a=-4

134. a) P(4;2)
byy=2.x-6emr=2

135. 01 + 02 + 04 + 08 + 32 = 47
136. [A]
137. [B]
138.[C]
139. [D]
140. [D]
141. D]
142. D]

143. itens corretos: 01, 02, 04, 08 e 16
itens incorretos: 32

144. proposigdes corretas: 01, 04 e 16
proposigdes incorretas: 02 e 08

145. [D]

146. [D]

147.a) (N 21)x - 2y - 6 =0
b) Q = ( 2V (21)/5; 6/5)

148. (29 - 16V 3) cm

149. a) Uma equagéao para C pode ser:
(x-3)2 + (y-2V 2)= 9.
b) As equacgbes das retas tangentes a circunferéncia
C podem ser:
y - (5+ 2V 2) = (4/3)(x-3)
e
y-(5+2V2)=- (4/3)(x-3)

150. [E]

151. Observe a figura abaixo:

152. [D]
153. C': 16x2 + 16y2 - 200x - 225 = 0
154. [B]

155. a) Calculando o centro (C) e o raio (r) da
circunferéncia, encontramos: C(2,1)er =1.
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¥V
1 ___________
|
:
|
i
L >
. ®
b)0<m<4/3

156.a) | k| <V 2.
b)V[2(2-k3)].
157. a) N&o

b) 400 (8 - 1t ) km?
158. [E]

159. [E]

160. [D]
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